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8ſt g- Reverende Vir , apud 
215 HR qudhs FOE, ſi quid novi fridbsa 
pl rent, 4 inventum 4auxerint (wtile cen 
J jucundum fuerit) id publici juris facere. 
=ul E? equn{ap0d; cauſa eſt, propter quam nunc 
Vn profero ; idque Tuo ſub Pa- 
ftrocinio, quo noſtrs conatus omnes tanquam ad Aﬀy- 
is confugiunt 3 3 Quos Te benignims excepturum con- 
fide, poſts ſbquam ſuſcepti veram & groin rationem 
rim. Sepe quidem cum in hos ſtudio Mathe- 
econ deſudaverim, in diſquirendis Analogiis , in- 
Cidi in varias equationes : & ficnbi Reduttiones 4a 
quationum omnes ( in quibus feliciter operam navs- 
runt multi, & cum primss Carteſirs) fiunt in ordine 
ad earum Analyſin ; diligenti fatta diſquiſitione ſt a- 
Fr certam quandam atque facilem. methodum eas re- 
fone Gropenere Atque hane via, ingreſſus ſum, 

ime naturalis, & ad inſtitutum appoſiti/ſima 

ik z ſcalicet definiends pr.ecipuos quoſdam limites 

cujuſus poteftatis per numeros wulgares, ita Natu- 
a 2 1.470; 


ram explicare earum Devolutiopum qua _— Ims- 
plicdnt , ut poſtea non ſit magni moliminis dijudicare 
ge eruendo. fingulari Latere prims & felictter in ope* 
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"rt 
fe primo moſt 
Carteſianas ad unam eandemque formam, & deinceps o . 
earum Analyſin : tum demum limites ſupradittos pro- 
ponam quibus hoc adinveni, & quibus probe intellettis 
nihil ocguryet' difficultatis gut aliqus equptions Analyſi 
quod non facile licebit eludere. ge 
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CAPUT' 1, 
- De. Quantitate.. 


tb O07 "rpg >) }, Linea 
-Uantitas eſt vel coptinuaSuperficies 
io: þ . - CCorpus 
\ quibus addi poterint Motus Fempus & Locus 
. vel diſcreta, Numerus, 
Quantitas continya'elt explicabilis per diſcretam ſive 
Numeros;; /commenſuranda per dinymerationem linearum 
linea, Quadratorum plagum, Cuborum ſolidum : ut linea 
ottopedalis ſunt oto linez pnius pedis; irem ſolidnma to- 
tidem Cub. ; 3 Youo:!'s: . 

Cum Quantitas- ominis-quatenus eſt giviſibilis, ſit etiam 
numerabilis; quatenus vero non diviſibilis in partes mini- 
mas #quales non perfe&te numerabilis ; neceſle eſt ut inter 
quodlibet Quadractum. ab unitate prorsum, unumquemque 
Cubum, aliaſque porrd poteſtates jntercidant certa quz- 
dam ſpatia ſive differentiz. Hinc ineffabilis diviſio & in- 
exhauſta Penus minutiſhmz Quantitatis (quz nunquam 
habet minimum coefficiens ) exhibet Proportiones & Ana- 
logias in poteſtatibus ad latera pertinentes, in lateribus 

non 


£ 
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non jnveniendas. Quid ſit Latus five Radix, quid Superk- 
cies quadrata, quid. Cubus, ;differcotia Quadtatojiun, Wit: 
fexentia Cuborum, manifelt6 comparebig; ex ſobje&s Tabu- 
Iz: ubt quartanam, quintanam, O_o p po- 
teſtates omiſi , utpote ex Quadratis, aut Cubis, vel utriſ- 


que contlatas, cory gatpram quadamteuus Inducytes. 
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ad fiquationes Carteſanas, * '3 

A. \pentns ag me —_— eſt Radix ſui 
ati, adeoque ubicungue datur quadratum in imtegris.; 
Quadratum proximum -confit: ex radice., prioris Quadrats 
cum unitate ſaperaddits, ſumptis favul tanquam ung lines, 
exempli gratia ; 4 co Quadratum propoſitum: Proxj, 
mum quadratum procreatur ex rafice cjuſdem cilicet Bi- 
aario Qui yaitate faperaddicd, id ef; Ternaria,. nempe ra- 
dix Qyadrati quzſitierit ternarivs:: qui. Aivifus:in| A bing- 
rium, & unitatemfit A + a; .cujas Quadratum oft; A?, * 1 
t 2 A, inde detrahatur Quaidratum: prinjo propoktum, (Ci 
licet A* ; reſtat inter hoc & proxitmum Quadfatum 'diffe- 
reatia i t 2 A id eſt Uanitas cum duplo-raflicis Quadrati 
prioris; & exinde ſequitur numeros omnes impares ordine 
efſe differentias Qyadratocam ; quia nuaerus mis dupla- 
tus Exhbibet numerum.parem, vaitate ſuperaddits iufpdrem 
ex 74s patet : Obiteo notandum. £ngulas fdecadas, 
quadrata termiaeri in upam ex _hiſce aguris. L 4. 5; 6.9.8 


Extraitio Radicis ſurde quam proximt, id eſt, Nuy- 
Ter $16 non of Fenrares ſuiCharaftersr., oe 


4 
; 73, Rad 


| piſs: _ 
Ex hypotheſi "Aud ory orb Swan 1a7 (2 
| he elten ikietrig met +; - 


144 & Quadratum proxime ſequens 169 ": Vet 
nimirum 25 id eſt, duplum radicis 12 ſh- , .. 4 ts. 
peraddita ynitate continuari_poteſt Tabula, . . 

vadratorum, hac modo : Ultima ' quevis differentia't 2 
elt diffecentiaad proximum Qyadratum, © No 


- Explicatio Tabelle Cubice, 


In prefix Tabula, 8 eſto Cubus propoſitus, Cubus proxt- 
mus generatur ex Radice ejaſdem; ſcil. Binario com Uni- 
tate ſuperaddita, id eſt Ternario-qui diviſbs in A binari- 
um, & Unitatem fit A t x cujus Cubus eſt A*+ 1+; A 
+ 3 A* unde detrahatur _ primo propolitus A? reſtat 

4 2 inter 


4 Supplementum Analjticum 
inter hunc- & proximuin' Cubum differentia t- +/; Aft 3 
A; Eſto'GizziA tvþ erit iridem' inter G * & Cubum'-pro- 
xinium{differentia''1't py G + 4'G® unde fi detrahantur 
4+y At ;'A* Treſtabunt 3- cum tribus  differentiis Qua- 
dratorum. '-Hinc ſequitur differentias Quadratorum, id eſt, 
numeros omnes ordine 'impares in triplunr ductos, ſuper- 
addito ternario eſſe: diffetentias differentiarum, & proinde 
ordinari progteſlione, five: proportione Arithmetic conti- 
nuZ cujus'commums differentia-eſt 6, ut'ex 4im4iz patet. 
Contitiwari:'poteſt rabula Cuborum pro libitu. Ultima 
quzbis” differentia' differentiarum + 6 addita 'differentiz 
Cuborum poſtremz exhiber - differentiam ad proximum 
Cubam.:f:fi:ct £411 2 6. $97 wy 
: Coborom- Analyſis:ex corum: Geneſi condiſcitur, 
7' HaRenus de: differentia poteftatum: ordine: progrefliva ; 
eſt inſuper' & alia quzdam infignis & preclari uſus diffe- 
Xntia nempe inter quainlibet Radicem: ſuaſque poteſtates. 
Exempli gratia, 2 quadrando lucratur 2. Cubando 6. 
Iterg 3-. quadrando Iucratur 6. Cubando . 24.& porro in 
c#teris ; ubi obitet, ex\antedictis liquer differentias 'omnes 
inter Radices'8*fira Quadfata'commenTirabiles &ſſe numero 
Tn Radices ages ſuoſque Cubos - 
biles- eflg. numero 19... ATS. £mnis, in £9 conliltit ;- ni- 
mirum <> ar Ill Poteſtatem ipſam oume- 
ris expheitam adinvenire :, quod fit per reſolutionem A- 
quationis:” v. #.” fi dicatur A* — 60 =,A.,. ON 
Queritur A ©nempe '64 cujus radix Cubica eft 4. © 
Sed priuſquam de :quationibus penitius agimus, nonni- 
ki RR furdis ( quorum_in fequentibus'vſbs eft in- 
ſignis) dicendum eſt: Verum etſi 'non fit hujus inftiturr 
vulgarem Arithmeticam & communes Fractos docere, ta- 
wen iſta qui probe- callserit, in his -nivil difhculcatis in- 
veniet. 
= 
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CAPUT 


— gm XG, 


ad Aquaiiones Cartefpanas, 5 
CRF... 
De Numeris Surds. 


* 7 Umeri Surdi: deducunt originem 8 Multiplicatione po- 
N teſtatum ; quippe quia quilibet numerus cyuſlibet 
charaReris, ceu_ Quadraticus, ceu Cubicus, pon potuerit 
pro qualibet quantirate cujuſliber Poteſtatis. 

Eſto propolita Quantitas A. ejuſdem Poteſtates. erunt 
A* A? A* AVAGA7 ATA7 6c. 

| Regula mulgiplicandarum poteſtatum hec eſt : Adde In- 
dices dabunt Indicem poteſtatis quzſitz id eſt, A* 'in A.? 
= Af, A* in A* = A*® &c. Jam hat A* = 10 erit 
A = Rg. 10. vel fiat A* = 10. erit A = Rc. 10. 

Ex antedictis liquet Praxin ſurdorum heri per multipli- 
cationem five commenſirabilitatem., Quando itaque Radr- 
ces ſurdz diſſimilium Poteſtatum occurrunt multiplican. 
dz. Poteltates per, quas & in quibus latera multjplican- 
tur ante Praxin fieri debent fimiles, id eſt convenire in: 
poteltate, ex utrilque conflata-z ut R g. 3. Rc. 4: fiunt 
per poteſtatem. ſextanam reduttz, Redix ſextanz 27, & 
Radix ſextanz 16, Namque erant-numeri hinc &. inde ex- 
igente charaRtere, quadratus-Cubandus, Cubus quadrandus.. 
Verum_pbi --poteltates fieriat: aliquatenvus- ſimiles, per Re- 
duCtionem-minus operoſam minor ad majorem- poterit ac- 
commodari ut &g.. 3. & -Rqgq.5--fiunt R gg. 9. & Rqg.- 5. . -+ 

Additip & Subſtra{tio Surdorum fit ad hunc modum per 
Multiplicationem - Detur: numerus. 2, addendus numero 8; 
vel ab codem detrahendus. Inquiro quoties contipeatur 2 
in 8 inquit Quatus quater : quamobrem 2. in.g =.8.+ 2. vel. 
2-1N 3. = O©—2, . adm P % 
- Simili” modo 2. in 5, continetur 5 huic addo. vel detrabo, 
unitatem& Zin 2 =5 tz vel.Linz= 5 —,2 exempla. 
Rg. 12.) Rq..k47- ( Rq.12. % id eſt Rq. 12; ideſt 1 + ita, 
que adduntur per 4 ; ſabtrahuntuc per 2 5. Rc... 40.) Ace. 
1715 (Rc. 42 2; ideſt Re. 42 2 id eſt Re. 23%-id eſt 2 

Rc,q40 in = Rc 3645 -Summa.. 
Rc.40.in + = Rc. 625-——Differentia: 


Hujy&- 
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HujuimodiRadices Surdz dicuntur commenſurabiles; in- 
commenſurabiles addnntur vel fubtrahuntur per figna (+ ) 
(—) ft ex pluribus Sardis in poteſtatem coalitis requiratur 
radix ; vocabitur Univerſalis; & hunc ad modum ſcribi- 
tur. Eſto Rg. 5. + Re. 3 quadratum, ejofdem radix erit 
Rg. | Rg.y. + Rc. 3. ] Minatiz nibil habent in & novi, 
ſed tratantor hic ar vulgares FraQi, obſeryatis tantim quz 
dicuntur hactenns de Integris. | 

Quoad Multiplicationem & proinde Diviſfionem, ſatis ſu- 
pra dictum eſt. | | 

Siqua fuerint Artis adminicula adhibenda, Praxis in ſe- 
quentibus abunde fatis illuſtrabitur, 


— ————— — — Ml. 


- 


CAPUT UL 
De /Equationibus earnmgue Reſolutrone, 


Quatio eſt poſitio compluriaom Quantitatum vel naws 
partium in zquilibrio : quodcunque i in hac vel 
ili lance, augetur Additione, detrahitur aſtione, re- 
petitur Multiplicatione, vel denique Divifrone imminui- 
tur; idem fiat & in alters lance, Quod enim attinet ad 
Hypobthaſmum, & Tranſpoftionem membrorum ſub con- 
trariis fignis : Hypobibaſmus eſt zqualis deprefſio vel divi- 
ſio poteſtatum per Radicem, & Tranſpoſrtio Tub contrariis 
fignts, nihil alitid eſt quam Additio vel SubftraRio, ut 5 + 
2 = 1O— 3. Tranſponatur 3 ſub contrario figno; id eſt, 
addatur 3 in utraque lance, & emergunt 5f2tz = 10. 
Sed ſatis eſt hzc hactenus przfari, jam ad rem ipſam ac- 
cedamus; ad quara quaſi ad fcopym, onnia que tradita 
fant collineantur. Cartefins Kquationes omnes biquadrati- 
cas ad Cubicas, dein Cubicas ad aliquam ex kts formis re- 
ducere docuit 
Z' = —pZtg. 
Z7 = TpZztg. 
P = tpZ—q.' 


Quz 


ad Aquationes Carteſtanas. 
Quz ſcriberido y R p pro Z evadunt 
y=TyFRZ 
: y =” y—=HI 
Ubi RY in caſu primo eſt ſumma Cubi y*' & ems Radicis 
y; in ſecundo yerd- ac tertio eſt eorundem differentia, 6. 
hec dilferentia per methodum Haddenis fit minima in: ſe- 
cundo & maxima in tertio; ubt cit 
»W = »y fuy=R; 
Hz vero forme delends quantitatem Surdam evadunt 
ftz2z4ay=i 
3F—2y4ty=3 
f—-2y94Ty=5 | 
Er ſcribendo ia caſu primo x —5 pro. y y, in ſecundo ve- 
rd ac tertio 5 — x pro yy funt zquationes tres vaius & 
cjuſdem forme. 
x axx=s tv 
x'taxr mf ..yv 
xit xx = S— Y 
. Mic in prims zquatione - eft major quam { & minor quan 
R Cub 3+ Y. In feconda vyerdac tertia x eſt winor quam 
+ & major quam R Cob. : — 2. Et inde Latus fingulare 
primom Radicis ex his zquationibus extrabendz facile e- 
nitur quo invento cetera prodeunt per methodum (e- 
em. 
 *Poſtquam vero radix x per methodum illam extrata eſt; 
ponendo x —Zz = yy in cafu primo vel ; — x = yy im 
ſecundo ac tertio habebitur y y. Deinde ponendo yy p 
= Z Z habebitur ZZ, cyjus latus quadratum eſt una e 
tribus radicibus* zquationts ſub initio propofite.. Deni- 
e {i hxc zquatio dividatur per Z — radice inyenta pros 
bit zquatio quadratica,, cujus radices ( ut notum eſt.) 
funt_reliquz duz-radices zquationis dividuz, 
: Res exemplis patehit. 
 Proponatur 2quatio ut puta in trium formarum ultima, 
ubi 'p eſto 2,, & q 74 ergo RY erit Rt Ergont — Y 
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= + quz convertatur in Fra&ionem decimalem, & fict 
x? 4+ xXx = CNT, £09. oft. 174. Jov. 209. 1H8, 12g. &c. 


1093.050-00 3.050 920.230.009.900. 


| Obiter notandum eſt qudd fi hic numerus reſolyvendus ma- 

; jor eſlet quam +, Velft R Y major fuiſſet quam R + tum 

= radix iſtius zquationis numeris explicari poſlet per Cardani | 

l regulas; ſin minus e contra. | ' 

Jam ExtraCQtio radicis x haud multd difficilius expedi- d + 
tur quam communi diviſionez quia liberati ſumus omnibus 

| coefhcientibus, quibus laborat Praxis Vietz in Suis Ana- 

lyticis. Ac proinde ſufficiet nobis parcus Divilgr, ſcilicet 

compoſitus ex duplo lateris primi pro Extratione Que- 

dratica, & triplo quadrato.lateris primi pro extratione cy- | 

bica: Numext poſthac ablatitii erunt quatuor. Primus , Di- | 

| viſor compoſitus multiplicatus in latus ſecundum, Secundus ; 
elt quadrarum lateris ſecundi, ſub ſuo punCcto quadratico. 

Tertivs eſt triplum quadratum lateris ſecundi duQtus; in la- 

'Tus premum, cujus : locus erit. proxime 4 punto cubico. 

Quartus denique eſt Cubus lateris ſecundi ſub ſuo punto | 

cubico. | 

Czterum animadvertendum- hic in FraCtis decimalibus 

ſummam poteſtatem non eſle prxcipuam, Cubus enim mi- | 

nor eſt Quadrato; aliter quam fit in Integrorum Agalyſi 

apud Vietam ; ficut ipſe ait in fine paginz 17;z, Ute «© 

paris fic etiam in adfeftis Poteſtatibus exigimu numeros pro- 

poni integros & ſymmetros, non etiam Frattos & Aſymmetros. 

Inquirendum eſt igitur primo de latere quadratico: At- 

que ctiam ut ordo Poteſtatum hic invertitur, ſic & ordo 

PunRationis incipiet A ſiniſtr4, contra quam fit in. in- 

tegris numeris. Placuit ea tenus mentionem facere nequa 

ſuboriatur in opere difficultas, 


Ratio erwendi fingularis Lateris primi. I 


$i numerus reſolvendus major fit quam 7! tum radix 
quzſita exuperat 2 cadit enim inter , & 3. 

In hoc caſu ſingylare latus primum neceſſario debet eſſe | 
1. 2. vel 3. & non ita magno molimine dignoſcitur. Si 


vero cadat infra Frationem hanc 7, Cubus vix adficiet 


ad Acquationes Cartghhnes. 9 


quadratum fingularis lateris primi, fed defluit & devolvi- 
tur in conſequentia ut-mox videbitur : ideoque in hoc ca- 
ſu eruitur tanquam in quadrato puro, facilius fi fieri ' 
quam in altero caſu. PunRatio incipit ab iſta Cyphra quz 
dire&e impendet denominatoris unitati. 

Er ad vitandam pun@orum quadraticorum cum Cubicis 
confuſionem, lineas deducendas malui, quz commodius in- 
ſerviant loco puntorum cubicorum. Jam vero duos ca- 
ſus przdiqtos duobus diverſis exemplis expediam. Aſſumo 
mihi primam partem refolyendz quantitatis quz ita pun- 
Qatur C111] & ex collatione tnjuſte Fraftionts cum qua- 
drato & cubo (quz pertinent ad ; ) ſimul ſumptis, vi- 
delicet = video quod radix quzſita cadit inter 4 & +. 
Ergo latus fſingulare primum eſt x. 2. vel 3. at non eſt 
unitas ex ips2 punRatione neque - poteſt. eſſe ternarius 
ex comparatione, quia juſto major eſt, © Nam fi quadretur 
ternarius fieret 3 & {1 cubetur 2; quiz ambo in uni ſum- 
m3 conflant 0117 | quod juſto majiis eft. * Reſtat igitur 2 
pro latere {ingulari primo. _ ns 


Quantitas reſolvenda c;;\mfim{mlemro tu} (0293127. 
CI primum} 4 ” ,# 
juſdem Cubus 8 | 

Solida ſimul auferenda 48 - 

2622 108354 23981620 

Reſiduum reſolyendi' 63111 2622111 108354128 


Duplom lateris primi 4 58 586 
Tripl.quadr.lateris primi 12 2523 257547 
Diviſor 52 $323 843547 
Latus 2® in diviſorem 468 24969 843547 
Quadratum lateris 2% $1 9 I 
Tr.quadr.lat.2' in lat. 1”, 486 783 879 
Cubus lateris ſecundi 729 27 I 


Summa ablatitiorum, 60489 251 3757 84372491 


Reſi- 


B 


FO A Juppremey, $1479 Analyt icuy? 


v! } 7102411783 og 12 rt hows 
Reſiduvm reſolvendi -23981620111 7102411783148 - 
| 5862 F8624. 
' 25792283 + . 17 3608s 19632: 
84392283 | 1, 794705196321! 
108784566 | yy 
os 
35772 


| Ae 

0g Wn, | _ bg yaw” 
Quamobrem nvng. juxta precepta ſuperius tradita dicen; 
duin' eſt "h, 
= 0333333 
20T21.01 it, = 0293.1f7. ewe 20h, 79 fil 
...S£80- > +33 =--00{0206 jo Soom ny, 7.5 

. Unde yyp = 030154 = &Z. - -, 4, 
Hujus radix quadrata nullo labore extrahitur addendo /jn 
fine circulos vulgari methodo, CG praveniet 017364 = 4 
Nempe finns rectus graduum decem. Tantundem hit {i ex- 
trabawr;aadix guanrata ex.'yy 1 us fabdupham oft =;:4 
Hzc enm zquatio orta eſt ex triſeRione. anguli, ſexaginr 
ta graduum polito radio circuli,R textrahe radicem &x 
yy quam invenies 20051. Dis, ergs R <-: 2oogt: ; 
Pony 0 : 34729 .nempe __ graduum.” "Jani 

nto£&317uatio ab initio propolita ſciliget..Zi. =, 2. 2; 
Adithibir Her Z-—* Farſi. inveries! orodtbie XC TI 4 
dratica* kejufinodi Z® = 07 198h6— or7364, 4 
line'mME bene operatione tollendo ZZ ex F hood in hoe 
loccsgft 2 reſtabud® ramerales figure 0719846. Et po- 
nende 4 :4guod in boc;loco er 017364 prd> corffic rare} 
yrodibs tandem Radix altera ;j&76598.= :Z&:! 1117027000) 

ÞreLbcamus excraglum in quogalus ſerumdus adcvsrin; & 
eſto hunc in modus, | 

AZ = 4T— 3 uwbi Peſt 4 & 

4 3, ergo RK Terft :-Ergo 

% -— k = 0007523 | 148|&C = xt xx 

-.27.-numerus refolvendus: 


3; win 


 _ 


Gn _ 


tio Decimalis deſignans unam duodecimam, _ \ 


al Bauationes 'Carrefoatns. F 


Hzc cadit infra 7; ubi in proceſſu a ſiniſtra dextram 
verſus prima figura ſcilicet 7, comparet in pun&o cubi- 
co, verum Cubus non to pertinait, tantum ad numerum 
quinarium ſeſe portendens, 

Ad cruendum igitar latus fingulaze. prumum inquiro pro- 
pemiddum ut int Quadratis,.puris, guodnam fit maximum 
Quadratum quod depromf poterit ex numeris 75 & inve- 
nio 64 cujus Cubus 5 12 quia non pertiauit ad puntum cubi. 
cam 7. ptoinde devotvitir ad Pundtam cobicum 4, ut pav 
rer'in' ſibje&o Schertare. Sic ptirho intuito, ut ita dicam, 
proſifit in mieaiotn laros ſingulare pritiidi, #2. Nometus 
ORonarius. 7 

Notnerus teſolvendus. 
61t 
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Refiduiata re _/ G6236x : 6248611. 
- folyindi 611148 | 1 64361148 {+ 
24 , 40 46 i: 1x66 1 | 
x92 Sn 20667"! R109 vita; 
1792  _186667_ 4 29'9 
$376, , . . yoooor. 
TS 


Et fic provenient in infinitum, eſt enity $3333 93 5 Frac- 
Eft it#que' X* ="; & I 1 

—. =5 = y cn Radie offs; P* (74940 
fFP=2Z= 1, CAPUT 


Supplementum Analyticum 


— 


CAPUT- IV. 


n De definiendis Limitibus Aquationum precipuis per | 
" niimeros vulgares. 


Quationes. cubicz quarum Radices ſubſidunt infra vni- 
1 tatem nullo modo Cardar regulis ſunt explicabiles. 
1 A quationes quarum radices exuperant unitatem ſunt du- 
, orum generum, nempe vel ſunt cjuſmodi, quarum radi- 
ces cadunt inter Unitatem & R + ideoque Cardan; regulis 
non magis obtemperant atque iſtz aliz que ſubſideruar in- 
| fra Unitatem. 
Vel ſunt ejuſmodi quarum 'radices funt majores quam 
R + & per Cardans regulas numeris explicabiles. 
Propoſitam '#quationem itaque liberam fac ab omnibus 
coefficientibus, & tum fi Cubus major fit ſui radice, & 
przponderet ; Radix ipſus exuperat Unitatem; deinceps | 
conſulatur differentia que extat inter Cubum & ſui radicem : | 
Si enim iſta differentia minor fuerit quam R 2 Radix illa | 
cadit inter Unitatem:& R. + & reſolyitur generali hoc The» 
oremate. date 
Quivis numerns fi quadretur & cubetur & quadratum 
cum cubo ſumatur tanquam una Summa; deinde idem ille 
numerus augeatur unitate, & poſtquam ita aufus fuerit | 
extrahatur cjuſdem Radix quadrata ; dico quod illa prior ; 
| 


OI. 


fumma eſt quadratum differentiz que extat inter iſtam ra- 
dicem quadratam.& iſtius radicis quadratz cnbum, quod 
fic probatur. Detur numerus-quilibercunque 
Z — 1 Ipſius quadratum-Z* —2 Zt 1 
Cubus B 327 tF3Z—1 
Summa Z* — 22* t Z . 
Z — 1 Unitate auttus eſt = Z cujus Radix quadrata eſt 
ES 
EcſiR Zz' — R Z quadretur  fiet zqualis fumme pre. 
ditz, quod erat demanſtrandum. mY 
? : Ubi 


th. 
F 


' 
—_ 
* 
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aa, quat iones. Conſens. 43 
go ENF NE S OEcPT IE MAnAA Tg TOES Fu: 8 RAGE 


Tretur #quationi ead&m priori praxi inves 
nies Z — x = x addatur Ynitas & extrahe, radicem quadra- 
tam. Exempli gr po PLE, Equatio ; 


=y 1 
Si quadretur + *o F] nempe ow | 11--11{8g Cujus radix 
elt 0293127 priori praxi-adiaventa z addatur Unitas & fiet 
1293427 cujus radix quadrata elt '1't3715 = y numerus- 
poſtularus. 

Quoniam hujus- eſt inſtituti-in- Poteſtatibus indefinite aſ- 
cendere non abs re-foreduxi fi przponeretm' primo metho- 
_m generiew facilemque tollendi quemlibet coefficientem, 

u c , 
. _Supponendo numerum incertum, ejuſdem tis cum 
e4 quantitate_cui affigitur coefficiens, equalem elle eidem. 
numero ſumin# poteltatis in, coefficiente dudto,, denique: 
tota Zquatio milg;plicetur: per ſurmmam- Poreſtatem nume- 
ri inventi, © Proponatur Zquatio Poteſtatis decumanz 
£* = 2. þ 4 JO 337 


Tow 5 
Eſto numerus ipcertus. N | Tf 2nd; 1:19 
Erit ex hypotheſi N* = 2 Nis 11 goth 
— a i00xX ='2 N'* 
Erit numerns invents R cubocub. = & inſumma poteſtate* 
R Cubocub. 5; id eſt, R cub. ; E per quam mulriplicetur. 
tota Equatio, & prodibit + 
R Cub. 2 Z'* = R Cub, = 2*—R Cub, 22%. 
Que eſt Equatio ſimpliciſſima ſcribendo pro R Cub. 
; Ze. y* = /— TC S533 
His premiſlis __ de Ty & primo quidem” Qua» 
draticarum: 
Erſi ab initio, nibil fu uper his comminiſci Farocra,, ta- 
ren Proeer cor _ aff Co erm Big Biquadraticis aliquid 
pr#l 


In —— = D 'D intellig piſſteariam mer Radi: 
cem & ejuſdem Quadratum. ' 

Per Complementum' intdligo” ſemper campfemchtum ad 
Unitatem., 


Ex Radicibus fofrf Unitatem” dico * -qt6a** 'dempto ſuo 
46.0 Quadrato 


th Spplementaw" Anilytiche 
Qaliatd maxithaltt prebet Win Me Ft ſic 
probatee.”! | 
| Primo potiatut- / {6.1.6 
ejuſdem alcibu; Txt. FX. | 
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"J — 1 R _ * 42 
or. oo ME HP = Hr ST 
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Ponatur iterum - p12 & lf £7 (S115 I 
:  Hultem quadratum 5{ — x + wn -- 4 
611744 " Dilfergatia ©, 7&1: 8; 3 MONT DLI 

Mais: OY Oey nittor Wn quay? Foo erat orb: 

COROus. 

que infuper utraqute Differentia x eadern, & Radlices 
Ma n tera alrerins Conmpenencott, Iraque othiis £4qus 
cidiearom intra Ehnirireta fubfidettiom agzs hb { vetas 
radites' alteram alterins' parc hanc” 
illam mihorem quam + ' 

Ex antediCtis liquet omnes Equations vadraticas Co- | 
efficientibus liberas teſolyi 1 in aliquartt" x. ns  tribus Rae " 
dicibus l | 

1:4 R (2=0) = | 
| wi EOATIEDS? T4 
Si exopere unitatern | ox R ( f D).. 


——_— ' p 
>£4s — TOW AW > We... AY a 4k i ds 4 A 4 owe - 
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, 
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ds mc V, = 
De Limitibus C wbicarum. 


peck infra Unitatemn & dic quod R+ ſuo 
ubo prebet maximam Diff, zach nu nempe R2 quod 


fic probatur. Ponatur 
Primo Rt: tx 


: Ejuſdem: Cubus eRt.R 3 +» TR 31 va 
Differentia ,. RS. .: a x <a 


T1 bakied ac thbkek thaw F 
"5, Ponatur 


<l fegetioes Certfens wy 
.., M_ , Ppnatur.,iterum- - Re; — Si mls 2314S & Jt 5 O71 
Kjuſdem Cubus ſt R $42 Re Pr*— xt 


tt. At. M_ 


PS IN 
Differentia. T Rep ) te 8 Ro3 x x* + x? 
AIDS] _ Pe HH 

\Jitraque 2 hk nth minox...eſt;. quam R £ quod erat de- 
monſtrandum. 

Itaque omais Xquatio earum infra unitatem fabfidentium 
duas habet veras »c___ alteram rgrem; alteram mino- 
rem quam R 5. Iv C44 


De differen j# 1Htey- Na tdrats tor umndem cubos 
Jnfra unitatem Jubſi dentes. 


pg Pinkie = Fortin quadretur,” & % arths 
ab a bee ETA iplus Ty Fon Dn pet 9 


-IM7 Ee wermgts, $5 £4 nn = = 


IT rot og obo 
75AiS wn Difctentialt» :A, A611051 obaitaviny ood'T 2 


1x4} Virer rockidnin" eſt; 'qind Adio proierl Confictinie 
q Diftehrls fare boron IE % (yh q2oky corfitiecr 


LIM | MIITS thuwp 
"refit EY ob»412m mide bs einvizetps 
| uw _ P$8p#iſiqo? Jt mil >, « ON 
> >} Of0% 1958 $2348 + on l $1UTLN 
v1 1 Rent. G11 Deabapp 57ib0 5 
Utraque differentia minor eff etiatn*3? cite deniba- 
ſtrandum, xibsr 1036n0% 
Itaque omnis hujuſmodi Zqpauo, arg infra unitatem ſub- 


fidentium duas habet ,yeras oy ACAD HARE 
ram mqor eps F-* | a ; 


I_ 0 *. I 
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Eſto differentia inter Rad® ſuuinque Cubum Rx—R x! 


cjuſdem quadratum eſt y—=2x* + x 
Complementum ad radicis quadratum 1 —x 
| cjuſdem quadratuin ' T—_2xtx 
” "NS - I; xt x'—xt 
Differentia * x—2O tx" 
CAPUT VI, 


.. .. Ds, limitibus biquadraticarum. 


X radicibus infra unitatem dico quod R cub. £ dempts 
ſuo biquadrato maximam -przber; gifferentiam gewpe 


R cub; 2. , - +5 J1ntan ON CL 
"Mp Quoad-Differentiam inter . Cibos. & eorundem biqua- 


drata dico quod + fi prius cubetur, & deincepsiab iſto Cu- 
bo detrahatur ipſivs biquadratum relinquet wwe, 7 dif- 
ferentiam nempe Z. Urtraque aſſertio probatur ſimili me- 
thodo qui ufiſumus in limitibns cubicis. ©" 

Et Theorema--exinde reſultafis eſt-quod Cabus differen- 
tiz inter radicem ſunmque. biquadratum Z=qualis eſt diffe. 


rentiz inter Cubum, Complementi ad cubum radicis, ſu- 


umque biquadratum. Quin facilis eſt recuſtio hujuſmodi 
xquationis ad cubicam methodo Cartefiana, atqui eo mo- 
do velim ut conſtituatur intra limites Juos, ut -ipfiſſima rei 
natura clarius innoteſcat , cage depromo Radicem 
ex ordine quadratico, propter affigitatem inter quadrati- 
cas, & biquadraticas #quationes, 
Ponatur radix | 
= IS Ger... ;.: 
nadratum erit 2+R (4 —<D)— D' 
Cubus erit -+R (:—D)—D 
Biquadrat. ' FR(=-D)-D--D-R 
Differentiainter Þ 


ter Cubum & in ;D-D 
Exoperet” uniratem exit FDTD? 


'L 


"ad Mquationts Carteflanas. #7 

In ſubjeQo poteſtatum ſchemate D eſt differentia prima 
nempe inter radicem & quadratum, czteras omnes ordi- 
ne dextram versus dripoſui quo magis dilucide appareant. 


Supponatur differentia >. Cubum & biquadratum #- 
Wer: numero cuilibetcunque ſcilicet 8. 


Erit +8—D—D' =R (< D'+DÞ) 

Ergot 64-8 D—-16D*t D'= 0 
ay neem wa —64—z32y ty=0 

uo exemplo, uti & in ceteris omnibus a radice quar 
_ deductis quadratum differeatix ſemper erit nume- 
rus quem Carteſius nominat |r, Ejuſdem radix crit q, e- 
juſdem duplum p. 


Modus ernend; hujuſmod radicem ebfque reduttione. 


DatZ' differentia imer radicem fiumque biquadratum, 
datur ctiam Gbrencia lnger _ Comptementi 


-- Cu- 
difeceneta fee 'Cabil _ i & big aatttonr rodeat "a 


i  $0*6/= 6 


Metaden eſt HT differentia inter enbwrn & biqu 
dratum eju generis, cum ips radice, id eſt; # 
ſit nume ir *itidetn' & _—y { binomiun» 
ſit he4<y binpmivent-eft Powe any | 1: 4 
Aquatio eſt hujuſmodi D* — 16 D” — $ D = — 64 
Dividatur in duo quadrata roo f P=2dD7_.,. * 
Ev TM 4—$D*4D 14 
to DF = & 
| Radices ,7y ma. 


. Parilis eft1 rario & m Frattis Pe org fo- 
loin: res prrogienre | 
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CAPUT_ VI. 
De Limit bus Quadr ato-inbicaram. 


F* Radicibus infra Unitatem dico quod R biq. ; dem- 
pto ſuo Quadratocubo*maximam 'prxbet differentiam 
nempe R biq: ;. = CLUUNXE Y 
Quoad differentiam inter Biquadrata & eorundem Cya- 
drato-cubos dico quod. + fi prius -biquadretur & deinceps 
ab iſto Biquadrato detrahatur ipſius Quadrgto-cubus relin- 
quet- maximam differentiam nempe 7. 
Utraque Afﬀſertio'probatur {imyli. methodo. qui uſr ſumus 
. in Limitibus cubicarum. Et Theoreina exinde reſultans eſt 
uod Biquadratum difterentiz inter radicem ſuumque Qua- 
rato-cybum. zqualis eſt differentiz- inter Biquadratutn, 
complementi ad Biquadratum radicis, ſuymque Quadrato- 
cubum. . .Differentia' inter. :Radicem . &, Quadratocubum 
Rbiq.'x —Rbiq. x4, biquadrandofit x—4x*F*6  — 4 x*t x* 
Complementum ad Biquadratugy radicis. 1 — x ' 


Biquadr, 1 —4x*6x —4x*t x* 
Ejuſd FPG 
-/; Quadr.cub. 1—$5 xt 10x*—10x\t 5 xx 
Differentia x—4Ot 62 ext xi 


Ponatur # t x 
Biquadratum #2 +2 pt f pit £3 + 4x8 


Quadratocubus 33+ 5 xt $a) t BD ata te 


J125 I 


Differefitia &Z —2O=—Y a=; xt—x 


9125 


 Ponatur iterum 2 _ que dabit eadem differenti- 
am inter Biquadratum ſuum Quadratocubum mutatis my- 
randis ; nempe 


Differentia 2% _— — MMA TT... 
Utraque differentia eſt minor quam = viz, prior apparet 
EIS ; minor 


Fa 
] 
Pa 

Q 
% 


ad Fquationes Carteſianas. 19 
minor ex «7 ie ; poſterior ſic probatur. Dico quod 
» x*t.x* ſunt minores quam AZ x*F 3 x4, 

Sint enim zquales Z of tx =Batty x 

Erunt >x to =D txt 
Scribatur Z— 1x pro x & tollatur terminus ſecundus nempe 
3 x* &provyeniet £quatio Z*+ ? Z—? quz £quatio cadit 
ſub Cardani Regulis quod eſt abſurdum quoniam Radix 
propoſita erat minor quam + jam vero debebit major eſle 
quam R 7. 

Si petatur differentia inter biquadratum & Quadratocu- 
bum a radice in ordine quadratico cuivis diligeatius atten- 
denti invenietur. 

LDt+D*+#R (ED*'+D*)) FR ED'tD)) 
Ponatur zqualis numero cuilibetcunque nempe 16 

Erit 16—+D—*D*=R (<D*+D)) tRED*ttD)) 

— 256 —16D—48D*'-D=0o 
Dividatur iterum per difterentiam propoſizam nempe 16 
EritDtz3D*+; Di=s+ D+2D*f RED* FD)FRGDYtDY) 
Ergo 1+3Dt; D*=<+2D#R (£+D) tR -D*+D?) 

Qui eſt ipſiſſimus cubus radicis primo propoſitz ut videre 
licet in ſchemate de limitibus biquadraticarum. 

Unde colligitur Theorema ſcilicet differentiam quadra- 
ticam (fi biquadretur & diyidatur per differentiam inter 
biquadratum radicis pro ſuumque quadrato-cubum, 
& deinceps augeatur tribus differentiis quadraticis o_ 
addit3 nnitate) zquari cubo radicis propoſitz. In radici- 
bus infra unitatem mutantur ſigna ; id eſt, pro 1+; Dt 
2 D* ſcribendum eſſet 1 — 3 D—gD#. 

Atque hoc modo in aliis aliiſque poteſtatibus indefinite 
licebit aſcendere. 
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